Racunanje uglova, paralelogrami, krug i kruznica

Vazni pojmovi:

srednja linija trougla, paralelogram, simetrala duzi, simetrala ugla, visina i te-
zisna duz u trouglu, znacajne tacke u trouglu, tangenta, centralni i periferijski

ugao
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Vazne c¢injenice
Zbir unutrasnjih uglova u trouglu je 180°.
Zbir unutrasnjih uglova u (konveksnom?) n-touglu je (n — 2)180°.

Zbir svih vanjskih uglova u bilo kojem konveksnom n-touglu je 360°.

Odnos uglova i stranica u trouglu.

Zbir dvije stranice trougla je veéi od trece.

Srednja linija trougla je paralelna odgovarajucoj stranici trougla i jednaka
je polovini te stranice.

Tangentne duzi iz iste tacke su jednake.

Svi periferijski uglovi nad istim lukom su jednaki.
Ugao nad precnikom je pravi.

Ugao izmedu tangente i tetive je jednak periferijskom uglu nad tom teti-
vom.

Simetrala ugla ZA i simetrala stranice BC' se sijeku na opisanoj kruznici.

Zadaci sa predavanja

Dat je konveksan cetvorougao ABCD. Ako su P,Q, R i S polovista stra-
nica, dokazi da je PQRS paralelogram!

. Tacke A i B su sa iste strane prave p. Na pravoj p odrediti ta cku C tako

da AC + BC bude minimalno!
Da li postoji konveksan 2022-tougao sa Cetiri ostra ugla?

Oko cetvorougla ABC'D se moze opisati kruznica ako i samo ako je ZA+
L0 =4B+ /D = 180°

U cetvorougao ABC'D se moze upisati kruznica ako i samo ako je AB +
CD=AD+ BC.
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U trouglu ABC nacrtaj visine AA’, BB’ i CC’ i uodi ortocentar H. Koliko
tetivnih ¢etvorouglova vidis na slici? Sta je H za trougao A’B'C’?

Tacke simetri¢ne ortocentru obzirom na stranice trougla leze na opisanoj
kruznici. Dokazi!

Tacke simetri¢ne ortocentru obzirom na polovista stranica trougla leze na
opisanoj kruznici. Dokazi!

Zadaci za domadi rad

. Neka je H ortocentar trougla ABC. Dokazi da trouglovi ABC', ABH,

ACH i BCH imaju podudarne opisane kruznice.

Neka je S centar upisane kruznice u trougao ABC, M tacka na polovini
luka BC' kruznice koja je opisana oko trougla ABC, a S 4 centar pripisane
kruznice stranici BC'. Dokazi da je MS = MB = MC = MS,4.

Neka su tacke P,@Q i R na stranicama BC, CA i AB trougla ABC, tim
redom. Dokazi da se kruznice opisane oko trouglova AQR, BRP i CQP
sijeku u jednoj tacki.

Upisana kruznica trougla ABC dodiruje AB i AC u M i N, tim redom.
Ako je P presjek prave M N i simetrale ugla ZABC, dokazi da je BP
normalno na C'P.

Neka je P tacka unutar kruga k = k(O, r). Koju figuru ¢ine sredista svih
tetiva kroz P?

Upisana kruznica u AABC dodiruje AB i AC u D i F, tim redom. Ako
je O centar opisane kruznice oko ABCI. Dokazi da je ZODB = ZOEC.

Neka je k opisana kruznica oko ostrouglog AABC. Ako su X, Y i Z sre-
dista lukova BC', CA i AB, sta je ortocentar trougla AXY Z za AABC?

Neka je ABCDFE konveksan petougao, i neka je BCDE kvadrat sa cen-
trom O. Dokaci da je AO simetrala ugla /BAEFE)!

Neka su AA’, BB’ i CC’ visine ostrouglog trougla ABC, a D i E tacke
simetricne A’ u odnosu na prave AB i AC, redom. Dokazati da su tacke
B’,C’, D i F kolinearne.

Podnozja visina u trouglu, polovista stranica i polovista duzi koje spajaju
ortocentar sa tjemenima leZe na jednoj kruznici. Dokazi!



